A gamma-eloszlas

Legyenek &, ..., &, fliggetlen, A-paraméter(i exponencidlis eloszlasu valdszintiségi
véltozok, ekkor a y = & + --- + &, valdszintiségi valtozot (n, 1)-paraméteri
gamma-eloszlasinak nevezziik.

Allitjuk, hogy a y valdsziniiségi vdltozé siiriiségfiiggvénye
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és fu(x) = 0 egyébként, tovabbd vdrhatd értéke 5, és szordsnégyzete ;.

Valéban, n = 1 esetén fi(x) = de™** x > 0-ra, ez az exponencidlis eloszlds
stiriségfiiggvénye. Alkalmazzunk indukciét. A konvoluci6 strtiségfiiggvényérdl
tudjuk, hogy h(z) = f_ 0; f(z — x)g(x)dx. Innen, ha z > x,
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= —ﬂ"“f:ﬂz , az dllitast a slirliségfiiggvényrdl belattuk.

A vérhato értékre, ami nyilvdn azonnal adédna mint a varhato értékek 0sszege,
parcidlis integréalassal

00 A x" —Ax A 00
Ey = f € ax= f x'e Y dx =
o (m—-1D! (n—=1!Jo

P O R | n
D! [Tx"e ]0 n_/lfo fn(x)dx—/l.

A szérdsnégyzetre D*y = D¢, + - - + D*¢, = 4. Az dllitdst a varhat6 értékrGl és
a szorasnégyzetrdl is belattuk.

Azt mondjuk, hogy a & valészintiségi valtozo (r, A)-paraméterii (dltalanosi-
tott) gamma-eloszlasu (» > 0, A > 0), ha strlségfiiggvénye
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és f(x) = 0 egyébként. Virhat6 értéke 3, €s szérdasnégyzete ;. Megjegyez-

ziik, hogy az r = 5,1 = % paraméteri gamma-eloszlds nem mads, mint az n-
szabadsdgfoku y2-eloszlés.



A A-paraméterl exponencialis eloszlds generatorfliggvénye M(?) = /li_l Kovetkezésképp:

Az (n, A)-paraméterii gamma-eloszlds generdtorfiiggvénye M(t) = 4

Az (r, A)-paraméterek esetén a generatorfiiggvény M(t) = (/{lT;) Mivel az
r =

5. A = % paraméterli gamma-eloszlds nem mds, mint az n-szabadsagfokud
x>-eloszlés:

Az n-szabadsdgfokii y*-eloszlds generdtorfiiggvénye M (1) = m

Ha egy adott idGtartam alatt egy esemény bekovetkezte Poisson-eloszlast kovet
akkor a 0 id6ponttdl az esemény n-edik bekovetkeztéig eltelt idétartam gamma-
eloszlast kovet, vagyis bizonyos értelemben a gamma-eloszlasa valszintiségi val-
tozot tekinthetjiik a varakozasi id6 valtozéjanak.
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