A Student-eloszlas

Legyen £ standard normadlis eloszlast valdszintiségi valtozo, y n-szabadsagfoku

x-¢eloszlasu val6szintiségi valtozo, fiiggetlenek. A 7 = % valészindségi valtozot

n-szabadsagfokiu Student-eloszlastinak nevezziik (alias W.S. Gosser utdn).
Mint ismeretes, (m, o)-paraméteri normdlis populdciébdl szarmazéd n elem-
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szamu &; minta esetén % standard normélis, % x>-eloszldsu valészintiségi
véltozo, ezek fiiggetlenek, ezért
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Student-eloszlasu, azaz kaptuk:
Normdlis populdciébdl szdrmazé n elemszdmii minta esetén, ha S ** a korrigdlt

tapasztalati szordsnégyzet, akkor \/ﬁfs_—m (n—1)-szabadsdgfoki Student eloszldsti.
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Tekintsiik az n = )é( valészintiségi valtozot. A szamldlo striségfiiggvénye
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g(x) = \/Lz—ﬂe , a nevezd slrdségfiiggvénye h(x) = % ha x > 0, illetve 0

egyébként. Ismeretes a hdnyados stirliségfiiggvényére az f(x) = f_ O:o [ylg(xy)h(y)dy
formula, ezt alkalmazva, ¢ = (1 + x*)!/?y helyettesitéssel,
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Az n-szabadsdgfoku Student-eloszldsu valosziniiségi vdltozo siiriiségfiiggvénye
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Az n = 1 esetben a Student-eloszlast Cauchy-eloszlasnak nevezziik, siirtiségfiig-

gvénye m Latjuk, hogy a Cauchy-eloszlasnak vérhato értéke és szorasné-

gyzete nem létezik. Ha a szabadsdgfokra n > 1, akkor, mivel a strliségfiiggvény
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paros, ET = 0, és a masodik momentum és a szordsnégyzet egybeesik. Parcidlis
integrédldssal, felhaszndlva, hogy
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Nyilvdn az improprius integrdl n = 2-re Vegtelen, n > 2-re az integrandus az
n — 2-szabadsdgfokra 5 stirliségfiiggvényétdl konstansban kiilonbozik. Az

kapjuk:
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érték n > 2-re zérus, ezért, mivel I'(r + 1) = I'(¢),
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Allitasunk ennélfogva:
Az n-szabadsdgfokii Student-eloszlds vdarhato értéke n = 1 esetén nem létezik,
n > 1 esetén zérus; szordsnégyzete n = 1,2 esetén nem létezik, n > 2 esetén nnTz
Megjegyezziik, hogy a Student-eloszldsnak generatorfiiggvénye nem létezik.



